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CLASA a X-a

I. Fie ecuatia: z° + a|z| +b =0 cu necunoscuta ze C,iar a,be R.
a) Determinati a si1 b astfel incat z, =1 si z, =2 sa fie radacini ale ecuatiei date.
b) Cu a si b determinati la punctul a), rezolvati ecuatia obtinuta.

I1. Se considera functia f: (O,oo) — R, care satisface conditia:
f(ay)=f(x)+f(y).Vx,ye (0,).
a) Demonstrati ca f(1)=0 si f( ! j =—f(x),Vxe (0,00).

X
b) Folosind metoda inductiei matematice demonstrati ca
f(x")zn-f(x),Vxe (0,00) si ne N.

c) Aritati ca f(x”’)zm-f(x),Vxe (0,00) si meZ.

I1I. Fie dreptele:
(d):x—y+1=0; (d,):ax—(a—-1)y-1=0; (d;):(@-2)x—(a—-3)y—-1=0, unde &
este un parametru real.
Demonstrati ca:
a) Cele trei drepte nu sunt concurente.
b) Cele trei drepte nu sunt paralele doua cate doua.
¢) Aria triunghiului determinat de cele trei drepte nu depinde de ¢ .

IV. O foaie de hartie de forma patratd se taie dupd o dreaptd in doud bucati. Una
dintre bucatile obtinute se taie din nou in doud si se procedeaza asa de mai multe ori.
a) Cate bucati se obtin dupa n taieturi?
b) Demonstrati ca dupa fiecare taieturd numarul total al varfurilor tuturor bucitilor creste
cu 2 sau cu 3 sau cu 4.
c¢) Care este numarul maxim de varfuri ale tuturor bucatilor dupd n taieturi?
d) Care este numdrul minim de taieturi care trebuie efectuate astfel Incét printre bucatile
obtinute sa fie 10 poligoane cu cate 15 laturi?

Indicati un mod de a obtine 10 poligoane cu cate 15 laturi facandu-se un numar
minim de tdieturi.

Nota: Timp de lucru 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 1a 7.



